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5. feladat. Egy táblára 2020 darab pozit́ıv egész szám van feĺırva. Zuming minden
percben letöröl két számot és helyettük az összegüket, különbségüket, szorzatukat vagy
hányadosukat ı́rja fel. Ha például Zuming a 6 és 3 számokat törli le, akkor a {6 + 3, 6 −
3, 3− 6, 6× 3, 6÷ 3, 3÷ 6} = {9, 3,−3, 18, 2, 12} halmaz egy elemével helyetteśıti őket. 2019
perc után Zuming a −2020 számot ı́rja fel egyetlenként a táblára. Mutassuk meg, hogy
ugyanezen szabályokkal, ugyanabból a 2020 darab egész számból indulva az is lehetséges
lett volna, hogy Zuming egyetlen számként a 2020-szal fejezze be az eljárást.

6. feladat. Határozzuk meg mindazon n ≥ 3 egészeket, amelyekre a következő álĺıtás
igaz: Ha a P konvex n-szögnek n − 1 oldala egyenlő hosszúságú és n − 1 szöge egyenlő
nagyságú, akkor P szabályos sokszög. (Egy sokszög szabályos, ha minden oldala egyenlő
hosszúságú és minden szöge egyenlő nagyságú.)

7. feladat. Egy n × n méretű tábla n2 mezejének mindegyikét feketére vagy fehérre
sźınezzük. Jelölje ai a fehér mezők számát az i-edik sorban, és jelölje bi a fekete mezők

számát az i-edik oszlopban. Határozzuk meg
nX

i=1

aibi maximális értékét a tábla összes

kisźınezésére nézve.

8. feladat. Legyen a1, a2, . . . pozit́ıv valós számok végtelen sorozata úgy, hogy minden
pozit́ıv egész n esetén

a1 + a2 + · · ·+ an
n

≥

s
a21 + a22 + · · ·+ a2n+1

n + 1
.

Bizonýıtandó, hogy az a1, a2, . . . sorozat konstans.
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