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XVIII. BÁTASZÉKI MATEMATIKAVERSENY

második (területi) forduló

Javítási útmutató

5. osztály

1. Ella Dóra és Megvesz Ödön nem egy nyelven beszélnek. Adás-vétel során csak a számológép digitális kijelzőjén mutatják egymásnak az árat és az ígért összeget. Egyik alkalommal sajnálatos félreértés történt, mert a Dóra által beírt egységárat mutató számológépet Ödön nem fordította meg. Gyorsan meg is akart venni három darabot a kiválasztott áruból. Ő ugyanis 669 eurónak olvasta az egységárat. Mennyit kell még ráfizetnie Ödönnek az általa számolt összegre, ha meg akarja venni a kiválasztott három darabot?

Megoldás:

A 669 euró egységáras áruból három darab ára 
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 euró lett volna. A 669 -et fordítva nézve 699-nek látszik. Ez fordítva is így van, vagyis a 699 is 669-nek látszik. A valódi ár tehát 699 euró/darab. Így a három darab ára 
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 euró.

Tehát Ödönnek még 90 eurót kell ráfizetni.

2. Harmonáliában harmonikusnak neveznek egy számpárt, ha a két szám számjegyeinek összege ugyanannyi. A házaspároknak egy-egy olyan mobiltelefonszámot adnak, amely két szám harmonikus párost alkot. Hány különböző házaspárnak lehet olyan telefonszáma, amelyben a következő harmonikus pár szerepel? A harmónia megőrzésével pótold a hiányzó számjegyeket!

Tapa:  2 4 ( 3 8 4 1        Tanya:  9 1 0 4 5 6 (
Megoldás:

A hiányos hétjegyű számok számjegyeinek jelenlegi összege: 22 illetve 25.

Az anya telefonszámában az utolsó jegy lehet 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6.

Az apa telefonszámában a harmadik jegy ennek megfelelően lehet: 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9.

Ekkor az egyes párok mindkét számában a számjegyek összege rendre: 25, 26, 27, 28, 29, 30 illetve 31.

Tehát hét házaspárnak lehet ilyen telefonszáma.

3. Az Óperenciás tenger partjának két legnépszerűbb üdülőhelye Pancsikafalva és Locspocsváralja. Mindkét település kikötőjéből naponta délelőtt 10 órától délután 14 óráig menetrend szerint óránként indulnak hajók a másik üdülőhelyre. A hajóút kereken 2 óráig tart.

a)
Legfeljebb hány – menetrend szerinti – hajót láthatnak szembejönni az utasok egyik útjuk során Locspocsváraljáról a nyílt tengeren Pancsikafalvára menet?

b)
Összesen hányszor találkoznak a nyílt tengeren egy nap alatt a menetrend szerint induló hajók?

Megoldás:

Mivel az út 2 óráig tart, ezért a Locspocsváraljáról 10 órakor induló hajó a Pancsikafalváról 10 órakor és 11 órakor induló hajóval találkozik szembe. A Locspocsváraljáról 11 órakor induló hajó szembetalálkozik a Pancsikafalváról 10 órakor induló hajóval (az útja negyedénél). Mivel az útja 13 órakor ér véget, ezért szembetalálkozik (az útja felénél) a 11 órakor és (az útja háromnegyedénél) a 12 órakor induló hajóval is. Teljesen hasonlóan a 12 és a 13 órakor induló hajók szembetalálkoznak a náluk 1 órával korábban, a velük azonos időben és a náluk 1 órával később induló hajókkal. A 14 órakor induló hajó már csak két hajóval a 13 és a 14 órakor indulóval találkozik szembe.

a) Tehát legfeljebb 3 hajót láthatnak szembejönni az utasok.

b) Összesen 
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-szor találkoznak a nyílt tengeren a hajók.

4. Kolompóvár toronyórája kissé elkopott, három óránként egy percet késik. Utoljára január 1-én délben állították be rajta a pontos időt.

a) Mit fog mutatni január 8-án éjfélkor?
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b)
Mikor és mennyit fog mutatni a toronyóra, amikor legközelebb pontosan fél órát késik?

Megoldás:

a)
Ha 3 óránként 1 percet, akkor 1 nap alatt 8 percet késik. Január 1. delétől január 8 éjfélig 7,5 nap telik el, ezért ez alatt 
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 percet késik, azaz 23 órát mutat.
b)
Ha 3 óránként 1 percet késik, akkor 30 percet 90 óra alatt késik. 90 óra egyenlő 3 nap és 18 óra, tehát január 5-én reggel 6-kor késik legközelebb pontosan fél órát, és ekkor fél 6-ot mutat.

5. Kockás Kázmér  nyolc darab 8 cm élű kockát rakosgatott össze különböző módokon, de mindig úgy, hogy két szomszédos kocka egész lapjával érintkezik.

a)
Egyik alkalommal sikerült olyan testet összeraknia, amelynek a lehető legnagyobb a felszíne. Hány cm2 ennek a testnek a felszíne?

b)
Máskor pedig sikerült a nyolc kockából a lehető legkisebb felszínű testet előállítania. Hány cm2 ennek a testnek a felszíne?

Megoldás:

a) Nyolc kockából akkor áll össze a legnagyobb felszínű test, ha a lehető legkevesebb lappal illeszkednek egymáshoz. Ezért ebben az esetben Kázmér úgy rakosgatott, hogy a lerakottak mellé úgy illesztette a következőt, hogy az csak egy lappal érintkezzen a többivel. A kockának 6 lapja van. Egy kocka mellérakásával 1-1 lap nem látszik, így a felszín 4 lap területével nő. Ezt 7-szer végrehajtva a test felszíne 
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 lap területével lesz egyenlő.

Tehát a test felszíne 
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cm2.

(Néhány példa:)

b) Nyolc kockából akkor áll össze a legkisebb felszínű test, ha minden kockának három lapja illeszkedik a másikhoz. Ez akkor lesz így, ha egy kockát rakunk össze belőlük. Ez egy 16 cm élű kocka.

Tehát a felszíne:
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