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1. Az ABCD egységoldali négyzet AB oldalara kifelé az AEB szabalyos haromszoget irtuk. Mekkora a CDE
haromszog koré irhato kor sugara? (Varga Tamds verseny, 2008., 8. osztaly)

'Av A pont. Parancs: KézépPont[f]

| A ponttol 1 egység tavolsagra B pont. FC szakasz — hossza 1.

t}v Négyzet A, B pontok altal — C, D. Vagy parancs: Sugar[f]

I+| Szabalyos hiromszdg B, A pontok altal — E. Szabad pontok: A; C a korén mozog.
QV Kor C, D, E-n keresztiil.

2. Abrazoljuk a kovetkez6 fliggvényt a [-2; 4] intervallumon: f(x) = |[x — 1| — [x — 3||. (Kalmdr LdszI6
verseny, 2008., 8. osztaly)

Tengelyek, racs mutatasa. Parancs: f(x) = abs(g(x) — h(x))
Parancs: g(x) = abs(x-1) Parancs: Fiiggvény[f(x),-2,4] — p(x) fiiggvény.
Parancs: h(x) = abs(x-3) p(x) tulajdonsagai: szin piros, vonalvastagsag 6.
3. Oldjuk meg az x - |3 — |[x + 5| = x egyenletet. (KéMaL, K. 197., 2009. januar)
Parancs: f(x) = x * abs(3 - abs(x + 5)) Metszéspontok: A, B, C, D, E.
f(x) tulajdonsagai: szin piros. ~ (A nyilat egyesével a metszéspontok f61¢ htizva.
Parancs: g(x) = x El6tte annyira kell nagyitani, hogy
g(x) tulajdonsagai: szin kék. aracstavolsig 1 legyen.)

4a. Tikrozzlink egy egyenesre egy haromszoget.

.~|| AB egyenes. F mozgatasa.

F’ nyomvonala kikapcs.

I»| CDE haromszog — poligonl.

Parancs: Pont[poligon1] — F. F’ mértani helye F fiiggvényében.

Szabad pontok: A, B, C, D, E.

F tengelyes tiikrozése az AB egyenesre — F.

=] M=

& [’ nyomvonala bekapcs. Haromszog tengelyes tiikkrozése az AB

egyenesre.)

4b. Adott az ABC szabalyos haromszog. Mi azoknak a P pontoknak a halmaza a sikban, amelyeknek az AB
és AC, vagy BA ¢és BC, vagy CA és CB oldalegyenesektdl valo tavolsaganak dsszege a haromszog fél keriilete?
(Varga Tamads verseny, 2009., 8. osztaly)

Szabalyos haromszog A, B pontok altal — C. C Kkoriil fk - g sugara kor.

Parancs: fk =(a+b +c)/2 Kor és i metszéspontjai E és F.

~1| AB (d) és AC (e) egyenesek. E-n és F-en at parhuzamos AC-vel — j és I.

% | A-bol merdleges AB-re — f. j és h metszéspontja G; | és h metszéspontja H.

"/l D pont a merdlegesen. G és H nyomvonala bekapcs. vagy

|| AD szakasz — hossza g. G és H mértani helye D fiiggvényében.

=) s

—~| D-n at parhuzamos AB-vel — h egyenes. Szabad pontok: A, B; D d-n mozog.

% | C-bSl meréleges AC-re — i egyenes.

5. Oldjuk meg a kdvetkezé egyenletet: (x2 — 4)? (x + 3)2 + (x + 2)? (x — 9)? = 0. (K6MalL, K. 34., 2005.
februar)

Parancs: f(x) = (x? - 4)2 (x + 3)% + (x + 2)? (x - 9)2

Rajzlap tulajdonsagai: xTengely : yTengely = 1: 50

f és x tengely metszéspontja A.
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6. Az ABCD négyzet AC atlojan 1évé P pontra igaz, hogy AP = AB. A BC oldalon 1évé Q pontra igaz, hogy
PQ merd6leges AC-re. lgazoljuk, hogy a PC, PQ, BQ szakaszok egyenldk! (Kalmdr Laszlo verseny, 2008.,
7. osztaly)

Négyzet A, B pontok altal — C, D. A mer6leges és BC metszéspontja: Q
(atnevezés).
|l AC szakasz. | PC, PQ, BQ szakaszok.
|| A kozépponttal B-n 4t kor. .1,| Barmely két szakasz hossza megegyezik
i (algebra ablak).
| Kor és atlo metszéspontja: P (atnevezés). Szabad pontok: A, B.

% | P-bdl merdleges az atlora.

7. A trapéz nagyobbik alapja AB = 5, egyik szara BC = 3 egység hosszusagi. Az AC 4tl6 merdleges a BC
szarra, a BD 4tl6 felezi az ABC szdget. Hatarozd meg a trapéz teriiletét! (XIX. Bdtaszéki Matematikaverseny,
2007/2008., 8. osztaly)

Parancs: A = (0,0); Fix alakzat = AB ¢és BC szdgfelezdje.
Parancs: B = (5,0); Fix alakzat ——| C-n at parhuzamos AB-vel — g egyenes.
(|| B koriil 3 sugart kor. Xv Szogfelezd és g metszéspontja D.
(‘v A és B altal meghatarozott félkoriv (Thalész). I; ABCD trapéz.
XV Kor és félkor metszéspontja C. = Trapéz teriilete.
_/-: AB, BC szakaszok. ] Nincsenek szabad pontok.

8. Egy adott AB szakaszt kellene szerkesztéssel harmadolni. A szakasz mindkét végéhez 30°-os szoget
szerkesztiink, a két 0j szar a C pontban metszi egymast. Ezutan megszerkesztjiikk az AC és a BC szakaszok
felezOmerdlegesét. Mutassuk meg, hogy ezek az egyenesek az AB szakaszt harom egyenl6 részre vagjak!
(ABACUS, C. 923., 2009. december)

.|| AB szakasz. >| Metszéspontjaik az AB szakasszal: D, E.
B ,v AB szakasz elforgatasa A koril +30°-kal. 9‘7 AD, DE, EB tavolsagok.

B I AB szakasz elforgatasa B koriil —30°-kal. az; Pl. AD és DE tavolsag egyenld.

Xv A két elforgatott szakasz metszéspontja C. Qv Szabad pontok: A, B.

><: AC, BC szakaszfelez6 merdlegese. ’

9. A 16 cm oldalhossztisagii ABC szabalyos haromszog AC oldalat meghosszabbitottuk az A-n til az
AC oldal negyedével és igy a P pontot kaptuk. A P pontot kossiik 6ssze az AB oldal A-hoz kozelebbi negyedeld
pontjaval. Az igy kapott egyenes mekkora részekre vagja a BC oldalt? (KéMaL, K. 96., 2006. oktdber)

Parancs: A = (0,0); Fix alakzat (| Akozéppontt, 4 sugaru kor.
Parancs: B = (16,0); Fix alakzat >< Kor és AB szakasz metszéspontja: D.
I|| Szabalyos haromszog A, B pontok altal — C. .~| DP egyenes.
./-’v Félegyenes A-bol C-n keresztiil. Xv DP egyenes és BC szakasz metszéspontja: E.
@v C kozépponti, 4 sugara kor. 9v CE, EB tavolsagok.
XV Kor és félegyenes metszéspontja: P ] Nincsenek szabad pontok.
° (4tnevezés).
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10. Az ABC derékszogii szabalyos haromszog BC oldala 4 cm, AC oldala 6 cm hossz{l. A haromszog
koriilirt korét az AB atfogoval parhuzamos, C csticson atmend egyenes masodjara P-ben metszi. A BC és az AP
egyenesek metszéspontja legyen E! Hatirozzuk meg az ABE haromszog keriiletét! (Varga Tamds verseny, 2009.,
8. osztaly)

Parancs: C = (0,0); Fix alakzat Parhuzamos egyenes és a kor masodik
° metszéspontja: P (atnevezés).
Parancs: A = (6,0); Fix alakzat .~ BC (f) és AP (g) egyenesek.
Parancs: B = (0,4); Fix alakzat >c| A két egyenes metszéspontja: E.
I-| ABC haromszog. I»| ABE haromsz6g — poligon2.
(|| Koriilirt kor A, B, C-n keresztiil. Parancs: k = Keriilet[poligon2]
| C-n at parhuzamos AB-vel. Nincsenek szabad pontok.

11. Vegyiink egy tetszéleges kort! Rajzoljunk a korbe egy, a sugarral egyenlé hosszasagu hiirt, majd ennek
egyik végpontjaba a kor érint6jét! Hany fokos a hur és az érintd altal bezart sz6g? (Zrinyi llona
Matematikaverseny, 8. osztaly.)

@V A kozépponttal B-n at kor. _ K_Ov D pontbdl a kor érintdje.

+*/| C pont a koron. || E pontaz érintén a megfeleld iranyban.
@: C kozépponttal A-n at kor. J‘: EDCZ (ne legyen konkav).

> A két kor egyik metszéspontja: D. Szabad pontok: A, B; C a kérén mozog
| CD szakasz.

Hasznos linkek:

Geogebra honlap: http://www.geogebra.org/cms/

Letoltés: http://www.geogebra.org/cms/hu/download
Segédanyagok: http://wiki.geogebra.org/hu/

Régi wiki: http://www.geogebra.org/en/wiki/index.php/Hungarian
GeoGebra Tube: http://www.geogebratube.org/?lang=hu
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