Jaték a négyzetszamokkal

Ebben a speciilis szamelméleti jatékkaszinéban minden jaték kiprobalhato,
Osszerakhat6 és tovabbfejleszthets, és nem lehet vesziteni. Jo szérakozast!

1.

10.

Elsfordul-e, és ha igen, hanyszor, hogy (a) 2; (b) 5; (c¢) 11; (d) 25
egymast kovets négyzetszam Osszege is négyzetszam?

. A szamok hany szazaléka all els két négyzetszam kiilonbségeként? Es

hany szazaléka all el harom négyzetszam Osszegeként?

. Hany egymast kovetd természetes szam adhat6 meg, amelyek (a) mind-

egyike felirhato; (b) egyike sem irhato fel két négyzetszam Osszegeként?

Atlagosan hanyféleképp all el egy szam két négyzetszam Osszegeként?

. Lehet-e (a) 2; (b) 3; (c) 4 egymast kdvets pozitiv egész szorzata négy-

zetszam?

. Adjuk meg pozitiv egészek olyan végtelen sorozatat, hogy semelyik két

tag (a) Osszege; (b) kiilonbsége se legyen négyzetszam. Probaljunk
minél strtbb ilyen sorozatokat konstrualni.

Van-e végtelen sok olyan haromtagt szamtani sorozat, amelynek az
elemei relativ prim négyzetszamok?

. Mely szamrendszerekben lesz az (a) 3; (b) 5; (c) 33 darab 1-esbdl allo

szam négyzetszam?

Adott 11 (kiilonb6z6) pozitiv egész, amelyek egyikének sincs 30-nal na-
gyobb primosztoja. Bizonyitsuk be, hogy a szamok koziil kivalaszthato
néhany (lehet, hogy csak egy, lehet, hogy az Gsszes), amelyek szorzata
négyzetszam.

Milyen n-ekre igaz, hogy n darab alkalmas (nem feltétleniil egybevago)
négyzetbdl, mindegyiket felhasznélva, hézagtalanul kirakhato egy (na-
gyobb) négyzet? Es mi a helyzet a térben, ha ugyanezt kockikra kér-
dezziik?



