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Uzduotis T-1

Nagrinékime dvi tokias begalines realiyjy skaiciy sekas ag, a1, a9, ... ir bg, b1,bs, ..., kad ag = 0,
b() =0ir
a b b - apbr +ap +1
k+1 ks k+1 bk + 1

kiekvienam sveikajam skai¢iui k > 0. Jrodykite, kad aggo4 + bogos > 88.

Uzduotis T2
Raskite visas tokias funkcijas f: R — R, kad

yf(@+1) = flz+y— f@) + f(2)f(f(y))

visiems z,y € R.

Uzduotis T-3

Prie Tisos upés eiléje sédi 2024 matematikai. Kiekvienas i$ jy dirba prie lygiai vienos tiriamojo
darbo temos, ir jeigu du matematikai dirba prie tos pacios temos, tada prie jos dirba ir visi tarp
ju sédintys matematikai.

Kiekvienai porai matematiky, Marvinas bando issiaiskinti, ar jie dirba prie tos pacios temos.
Jis gali klausti kiekvieno matematiko Sio klausimo: ,Kiek is Siy 2024 matematiky dirba prie
tos pacios temos kaip tu?“ Siuos klausimus jis uzduoda po viena, zinodamas visus ankstesnius
atsakymus pries uzduodamas kita klausimg. Raskite maziausia tokj teigiama sveikajji skaiciy k,
kad Marvinas gali pasiekti savo tiksla uzduodamas daugiausia k klausimy.

Uzduotis T—4

Baigtine teigiamy sveikyju skai¢iy seka x1, xo, ..., x, vadinkime palindromu, jeigu x; = xp41—4
visiems sveikiesiems skaic¢iams 1 < ¢ < r.

Tegu ai,as,... yra begaliné teigiamy sveikyjy skaiciy seka. Bet kokiam tegiamam sveikajam
skai¢iui j > 2, baigtinj posekj a1, as,...,a;—1 pazymékime a[j|. Tarkime, kad egzistuoja tokia
begaliné grieztai didéjanti teigiamuy sveikyjy skaiciy seka by, bo, ..., kad kiekvienam teigiamam

sveikajam skaiiui n, posekis a[b,] yra palindromas, ir by4+2 < bp+1+0by,. Irodykite, kad egzistuoja
toks teigiamas sveikasis skaicius 7', kad a; = a; 1 kiekvienam teigiamam sveikajam skaiciui .

Darbui skiriamos 5 valandos.

Laikas klausimams: 60 min 1 / 2
Kiekviena uzduotis verta 8 tasky.

Uzduociy tvarka nepriklauso nuo jy sudétingumo.
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UzZduotis T-5

Tegu ABC yra trikampis su ZBAC = 60°. Tegu D yra toks taskas ant tiesés AC, kad AB = AD
ir A yra tarp C ir D. Tarkime ant apskritimo, apibrézto apie trikampj DBC|, yra du tokie taskai
E # F ,kad AE = AF = BC. Trodykite, kad ties¢ EF eina per ABC apibréztinio apskritimo
centra.

Uzduotis T-6

Tegu ABC yra smailusis trikampis. Tegu M yra atkarpos BC' vidurio taskas. Tegu I, J, K yra
atitinkamai trikampiy ABC, ABM, ACM jbréztiniy apskritimy centrai. Tegu P, @ yra taskai
atitinkamai ant tiesiy M K, M J tokie, kad ZAJP = ZABC ir ZAKQ = Z/BCA. Tegu R yra
tiesiy C'P ir BQ susikirtimo taskas. [rodykite, kad tiesés IR ir BC' yra statmenos.

Uzduotis T-7

Apibrézkime teigiamy sveikyjy skaiciy klijavimg kaip ju uzraSyma vieng po kito desimtainéje
sistemoje ir interpretuojant gauta viena teigiama sveikajj skaiciy desimtainéje sistemoje.

Raskite visus teigiamus sveikuosius skaic¢ius k, kuriems egzistuoja sveikasis skaicius Ny tenki-
nantis savybe: visiems n > Ni, galima suklijuoti skaic¢ius 1,2, ...,n kazkokia tvarka taip, kad
gautas skaicius dalintysi is k.

Pastaba. Teigiamas sveikasis skaic¢ius desimtainéje sistemoje niekada neprasideda nuliu.

Pavyzdys. Klijavimas 15,14, 7 sia tvarka sudaro 15147.

UzZduotis T-8

Tegu k yra teigiamas sveikasis skaicius ir aj, ag, ... yra tokia begaliné teigiamy sveikyjy skaiciy
seka, kad
A;Ai41 ‘ k — a?

visiems sveikiesiems skaiciams ¢ > 1. Jrodykite, kad egzistuoja toks teigiamas sveikasis skaicius
M, kad a,, = a,41 visiems sveikiesiems skaic¢iams n > M.

Darbui skiriamos 5 valandos.

Laikas klausimams: 60 min 2 / 2
Kiekviena uzduotis verta 8 tasky.

Uzduociy tvarka nepriklauso nuo jy sudétingumo.



