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Slovene version

Naloga I-1
Dolod¢i vse k € Ny, za katere obstaja funkcija f: Ng — Ny, da velja f(2024) = k in

f(f(n)) < fn+1) = f(n)

za vse n € Ny.

Opomba. Simbol Ny oznacuje mnozico nenegativnih celih stevil.

Naloga 1-2

List papirja (kot je tale) je polozen na neskoné¢no tablo. Marvin na skrivaj izbere konveksen
2024-kotnik P, ki v celoti lezi na listu papirja. Tigerin zeli doloc¢iti vsa oglis¢a P. V vsakem
koraku Tigerin na tablo narise premico g, ki v celoti lezi izven lista papirja, Marvin pa nato narise
premico h vzporedno g, ki poteka skozi vsaj eno oglis¢e P in je premici g najblizja. Dokazi, da
obstaja tako naravno sStevilo n, da lahko Tigerin vedno dolo¢i vsa oglis¢a P v najvec¢ n korakih.

Naloga 1-3

Naj bo ABC ostrokoten raznostrani¢en trikotnik. Izberemo kroznico w, ki poteka skozi tocki
B in C ter drugic¢ seka daljici AB in AC zaporedoma v tockah D # A in E # A. Naj bo F
presecisc¢e premic BE in C'D in naj bo G taksna tocka na kroznici o¢rtani trikotniku ABF, da
je premica GB tangentna na w. Podobno, naj bo H taksna tocka na kroznici oCrtani trikotniku
ACF, da je premica HC' tangentna na w. Dokazi, da obstaja tocka T" # A neodvisna od izbire
w, da kroznica o¢rtana trikotniku AGH poteka skozi tocko T

Naloga 14

Za vsako naravno Stevilo n naj o(n) oznacuje vsoto vseh pozitivnih deliteljev Stevila n. Dolo¢i
vse polinome P(x) s celostevilskimi koeficienti, da o (k) deli P(k) za vsako naravno Stevilo k.

Cas: 5 ur

Cas za vprasanja: 60 min 1 / 1
Vsaka naloga je vredna 8 tock.

Vrstni red nalog ni odvisen od njihove tezavnosti.



