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Priklad I-1
Urcete vSechna k € Ny, pro kterd existuje funkce f: Nyg — Ny takovd, ze f(2024) =k a

f(f(n)) < fn+1) = f(n)

plati pro vSechna n € Ny.

Poznamka. Ny znac¢i mnozinu vSech nezapornych celych ¢isel.

Priklad I-2

Na nekonecné tabuli lezi list papiru (vypada jako tento...). Medvéd Misa si tajné zvoli konvexni
2024-thelnik P, ktery cely lezi na listé papiru. Tu¢nak Tom chce najit vSechny vrcholy P. Tom
muze v jednom kroku nakreslit na tabuli ptimku g, ktera neprochazi listem papiru. Poté mu Misa
vrati ptimku h rovnobéznou s g takovou, ktera je ze vSech rovnobéznych primek prochézejicich
alespon jednim vrcholem P nejblize ke g. Dokazte, Ze existuje kladné celé ¢islo n takové, ze Tom
umi vzdy urc¢it vSechny vrcholy P v nanejvys n krocich.

Priklad 1-3
Méjme ostroihly raznostranny trojihelnik ABC'. Zvolme kruznici w prochéazejici body B a C,
kterd podruhé protind tsecky AB a AC postupné v bodech D # A a E # A. Oznacme F
prusecik piimek BE a C'D. Déle ozna¢me G bod na kruznici opsané trojihelniku ABF takovy,
ze GB je tetna k w. Obdobné oznacme H bod na kruznici opsané trojuhelniku AC'F' takovy,
7e HC' je tetna k w. Dokazte, 7Ze existuje pevny bod T # A, nezavisly na volbé w, takovy, Ze
kruznice opsand trojuhelniku AGH prochazi bodem T

Priklad I-4

Pro libovolné kladné celé ¢éislo n ozna¢me o(n) soucet vSech kladnych délitel n. Urcete vSechny
polynomy P(z) s celo¢iselnymi koeficienty takové, ze P(k) je délitelné o (k) pro vsechna kladna
celd cisla k.

Cas na vypracovani: 5 hodin
Cas na dotazy: 60 minut 1 / 1
Kazda tloha je hodnocena nejvyse 8 body.

Ulohy nejsou fazeny dle obtiznosti.



