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Matematikai Tanul6verseny feladatai

1. Legyen f(x) = Z?:o a;x', ahol d > 1, az ay, ..., ag egylitthaték nemnegativ egészek,
aqg > 0. Igazoljuk, hogy végtelen sok olyan n pozitiv egész szam van, amelyre f(n) az
f(2), f(3), ..., f(n—1) szdmok egyikével sem oszthato.

2. Legyen n pozitiv egész szam. Nevezziik csucsnak a sikbeli derékszogii koordinatarendszer
azon pontjait, amelyeknek mindkét koordinataja az 1, 2, ..., n szamok kozil keril ki.
Nevezziik élnek azon egységnyi hosszusagu szakaszokat, amelyeknek mindkét végpontja
csucs. Néhany élt pirosra szineztiink tugy, hogy barmely két kiillonbozé cstcs kozott
pontosan egy piros torottvonal vezessen. Az f piros él fontos az e él szamara, ha az e
két végpontjat osszekotd piros torottvonal athalad f-en. Bizonyitandd, hogy van olyan
piros él, amely legalabb n él szamara fontos.

3. Adott egy ABCDFE konvex hurotszog és egy belsé P pontja ugy, hogy AB = AE = AP
és BC = CFE. Az AD és BE egyenesek metszéspontja (). Az R és S pontok a C'P, illetve
a BP szakaszokon fekszenek gy, hogy DR = QR és SR || BC. Mutassuk meg, hogy a

BEP és PQS haromszogek koriilirt korei érintik egymast.
Tudnivalék a hatoldalon.
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