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1. Legyen f(x) =
∑d

i=0 aix
i, ahol d ≥ 1, az a0, . . . , ad együtthatók nemnegat́ıv egészek,

ad > 0. Igazoljuk, hogy végtelen sok olyan n pozit́ıv egész szám van, amelyre f(n) az
f(2), f(3), . . . , f(n− 1) számok egyikével sem osztható.

2. Legyen n pozit́ıv egész szám. Nevezzük csúcsnak a śıkbeli derékszögű koordinátarendszer
azon pontjait, amelyeknek mindkét koordinátája az 1, 2, . . . , n számok közül kerül ki.
Nevezzük élnek azon egységnyi hosszúságú szakaszokat, amelyeknek mindkét végpontja
csúcs. Néhány élt pirosra sźıneztünk úgy, hogy bármely két különböző csúcs között
pontosan egy piros töröttvonal vezessen. Az f piros él fontos az e él számára, ha az e
két végpontját összekötő piros töröttvonal áthalad f -en. Bizonýıtandó, hogy van olyan
piros él, amely legalább n él számára fontos.

3. Adott egy ABCDE konvex húrötszög és egy belső P pontja úgy, hogy AB = AE = AP

és BC = CE. Az AD és BE egyenesek metszéspontja Q. Az R és S pontok a CP , illetve
a BP szakaszokon fekszenek úgy, hogy DR = QR és SR ‖ BC. Mutassuk meg, hogy a
BEP és PQS háromszögek körüĺırt körei érintik egymást.

Tudnivalók a hátoldalon.
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