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Matematikai Tanuléverseny feladatai

1. Az ABC héromszog beirt kore a BC, a C'A, illetve az AB oldalt rendre az A,
a By, illetve a C; pontban érinti, A-bdl indulé silyvonala pedig az M pontban
metszi a B,C} szakaszt. Mutassuk meg, hogy az A1 M szakasz meréleges a BC
oldalra.

2. Legyenek vy, vy, . . ., v, a térbeli derékszogli koordinatarendszer egész koordinata-
jti, paronként kiilonhoz6, p hosszuségu vektorai, ahol p primszam. Tegyiik fel,
hogy tetszéleges 1 < j < k < n esetén van olyan 0 < £ < p egész szam, melyre a
v; — £ - vy, vektor mindharom koordindtaja p-vel oszthaté. lgazoljuk, hogy n < 6.

3. A k utcabdl allo Aprajafalvdn k(n — 1) + 1 klub mikodik, mindegyik tagsaga
n torpot szamldl. Egy torp tobb klubnak is tagja lehet, és két torp bizonyosan
ismeri egymast, ha klubtdrsak vagy ha ugyanabban az utcaban laknak. Igazoljuk,
hogy kivélaszthaté n kiilonbozo klub és ezeknek egy-egy tagja gy, hogy ez az n
tag paronként kiilonbozd legyen és koziiliik barmely kettd ismerje egymast.



